
������������ �	
	��� H�����	
 � �	��	
� ��	������

����
��	���� ����������

�� �� �������y

����������	
�� ��
�
 ��H

������� ������� ������ ��� ��������� ��

sabramov�ccas�ru

	� 
��
����
z

������
�� ����������

���� ���������� � ������

�
���
������ �� � !�"
��

#�
�
��� ��� SI����� � !�"
�� �����
�"

marko�petkovsek�fmf�uni�lj�si

��
��
�� ��
�
��
�� 
���

�
�
�� �
��
�
�" � $���
�����	
��� ��%������
���� � ������� ���
��& �
��
�
�� ��
� � �
������	
� 
��	 � ���!�
���
��� � � ���
�� ��$�
������
������& ��
�����
��$
�� � 
����

���� $
���
�
��� 
�'�
�� ����& ������ "��"���" ��(
�� � �
��
��
���

����	 Eni
	 �$�
���
 ������� ������� )�� 
� ��
���� 
$�����������	
����� $�
���

�&

n�� � � � � nd ��� Eni
f
n�� � � � � ni� � f
n�� � � � � ni 
 �� � � � � nd�� i � �� � � � � d�

����������� � H��������� ���������	 �
�����

fi
n�� � � � � nd�T 
n�� � � � � ni 
 �� � � � � nd� � gi
n�� � � � � nd�T 
n�� � � � � ni� � � � � nd�� i � �� �� � � � � d� 
��

�
� fi� gi � C �n�� � � � � nd� n f�g 
 fi� gi ���
����������� ��
�� �����
��� ��� �����
������������
T 
n�� � � � � nd�� ���� ����������������	 �����
	� ����
������	 �� ��
��������� ���������Z

d� 	��	�
���	 
�'�
��� ���� ���
 ��� ������	���	 
�	 ���� ���
� 
n�� � � � � ni� � � � � nd� 
� ������
 ����
����
	
T � 
�	 ������� 
n�� � � � � ni
�� � � � � nd� ����� ��
��
���
� ������
 ����
����
	 T � ��
�� ��������
��$�
������
������� ��
��� ����� �����
� T 
n�� � � � � nd� ��������� H��
������

�
����� �H� � 
����
�� �H��������� ��������� 
� ��"�	 %���� $�
"��" � $�
"���� ��$�
������
����
���� ��
���� � � ���
�� #���

�� ����
��� $� ����� �$
����"� ��$�
������
������� 
"� d $�
���

�&
��� ����� 
"� ��
�
� d $�
���

�&� ��%������
�� ����
��� ���������
" � 
�����
�� H��������� ����
�!
��� � ��$�
������
������� ��
��
��
"��� ���!�� ����� 
���!�

����� ����� ������� ��(�� !��	 �$
�����
� �!��
�� �!
����� ����

!�

���� �������" � $
�$"�����" 
�
���� 
�$
���������� ��" $
����(�
�" ������
�& 
�'�
�� ���
����� 
� ��� �
�(�����Z

d�

����������� � ����� H 	��	���	 H��
������ �

� ���� 
n�� � � � � nd� � Z
d ���������	 ����

!�

���	 �
����� H� ���
 �� ������� i� � � i � d ������ ��� fi
n�� � � � � ni��� ni �
�� ni��� � � � � nd�gi
n�� � � � � nd� � ��
����� S
H� � ��������� ���� ������������ H� !������
� V�
H� C ��
������ ������������

���� �����
� H� ������� ����
����� �� ���� "�������� ��������� Zd� 
 �������
� V�
H� C �
�
������ ������������ ���� �����
� H� ������� ����
����� �� ���� "�������� ��������� Zd n
S
H��

� ���	
��'�� �� !���� ����� �$�����	 �!��
���
�� H�������� � $����	 V�� V� ������ V�
H�� V�
H��
�� ��������� 
����

���� $
���
�
��� V�� V�� *�
�'� ������
� ���� ��� ���� � ������ d � �


������
��� ��" 
����� $�����������	
����� 
� !����
��
���� 
���� ������ $�����������	
������ ���
�$��� )�& � 
�����
��� ������� �� 
����

���	 $
���
�
���� 
�'�
�� 
��
� �� ��
���� � dimV� �
dimV� ���� �!����� 
� ���� � ������ d � � ������� 
�� ����� ���

f
n�T 
n 
 �� � g
n�T 
n�� 
��

��� f
n�� g
n� � C �n� n f�g � f
n�� g
n� �����
��$
����� ��(�� !��	 ������
�

���������� 	
���
��� � 
����� 	

�
���� ECO�NET �������
���� ��
��
����� ��� �
������
y��������� 	
���
��� ����� �
��� ������������
z��������� 	
���
���M	SZ	S RS� �
��� P���
���

�



	�
���� � ����� S ��������� ������������ �������
	 �	��
a� #��
 S � �� �� dimV� � dimV� � ��
b� #��
 S �� �� �� � � dimV� � dimV� � �� 
 
�	 ����� ����� s� t ���
�� ��� � � s � t�

�� ������� �������
� �

� �	�� 
�	 �������� dimV� � s 
 dimV� � t�

H�$
���
� ��" �
��
�
�" T 
n 
 �� �
Qk��

i�� 
n � �i 
 �� T 
n�� k � �� �� ����� dimV� � �� dimV� � k

��$��	���� �����'�
��� ��� $
�������
�� 
��
� �� ���� ��� 
�(
"" �
�
��� $
����&���� ��
&
  ��

+�" qk
n 
 �� T 
n 
 �� � qk
n� T 
n�� ��� k � � � qk
n� �
Qk

i��
n 
 �i 
 ��� �� ����� dimV� � k�
dimV� � k 
 ��

��(
� $������	� ��� $
� d � � ���
����� �)� !��	'� �����(
������

	�
���� � $�	 ������ d � � 
 � � s� t � � �� ������� H��
����� ����	� ��� dimV� � s 

dimV� � t�

H�$
���
� dimV� ��� dimV� � � ��" �������


n� � �n� 
 ��T 
n� 
 �� n�� � 
n� � �n��T 
n�� n���


n� � �n� � ��T 
n�� n� 
 �� � 
n� � �n��T 
n�� n���

dimV� � �� dimV� �� ��"


n� � �n��T 
n� 
 �� n�� � 
n� � �n� 
 ��T 
n�� n���


n� � �n��T 
n�� n� 
 �� � 
n� � �n� � ��T 
n�� n���

� dimV� � dimV� �� ��"


n� � n� � ��
n� � n� 
 ��T 
n� 
 �� n�� � 
n� � n��
n� � n� 
 ��T 
n�� n���


n� � n� � ��
n� � n� 
 ��T 
n�� n� 
 �� � 
n� � n��
n� � n� � ��T 
n�� n���

����������� � %��
�������� �����

 F�� � � � � Fd � C 
n�� � � � � nd� 	��	���	 �������
���� ���



Enj
Fi�Fj � Fi
Eni

Fj�


�	 ���� � � i � j � d�

,��
��� �
������ ��� �� �� �$������� ��
����
� �������
�& 
����
��	
�& ��
����� �� $����������
��� ��$
��� 
�����
�� ����
(�)���" � ����
���
� �
��
$
�����"� %��� ���
��� 

�$
���
� � ��� ����
�� 
�� 
� ������� ��� ��(��� ��$�
������
������� ��
� T 
n�� � � � � nd�� $���	 ��(� �$
�����

�� �� ��

� Zd� ����� ���

R
n�� � � � � nd�

Qp

i�� �
ai�n� 
 � � �
 aidnd 
 �i�Qq

j�� �
bj�n� 
 � � �
 bjdnd 
 �j�
un�
�
� � �und

d � 
��

��� R � C 
x�� � � � � xd�� aik� bjk �Z� �i� �j � C �
����	 A
n�� n�� � jn� � n�j� ,����


n� � n��A
n� 
 �� n�� � 
n� � n� 
 ��A
n�� n���


n� � n��A
n�� n� 
 �� � 
n� � n� � ��A
n�� n��

��" ���& n�� n� � Z� �� ����������	
�� A
n�� n�� 	 ��$�
������
������� ��
�� ��
���� ��� �� $��
��������� A
n�� n�� 
��	�" $
��������	 � ���� 
��� �������� ��� $
������")�� ��" A
n�� n�� !����

����
��	
�" ��
���"

X
n��n���

jn� � n�jz
n�
� zn�� �

�
z�


�� z���



z�

�� z���

�
�

�� z�z�
�

H� ���� ��
�� ��� � �$��"
���& ����
���

�& �����
���& ��$�
������
������� ��
� T 
n�� n��

�"�
� $
��$��������" 
�
��
�� 
�� ��" ���& n�� n� � Z� -�� � �������� ��
� ����������" � ����
���� 
�$
���
� � ��� H�������� $
� d � � �������" � ��
��
�& ���& ����
�& 

����
��	
�& ��
��
���� T 
n� 
 �� n���T 
n�� n�� � T 
n�� n� 
 ���T 
n�� n�� 
��

 ��$��	����� %��� (� $��&���� H� ����	

�



��
���� ��
�
���
�� ���� ���� !� �� 
������
�
�" �
��� ��(
�& $�����������	
������ ����& ���
$�����������	
���	 !�
�����	
�& ��%������
��� T 
n�� n�� �

�
n�
n�

�
� ��� ����� $���
�����	
�� $��

����������	
����� ��" ����
�& ����������� )�� $���
�� ����� ����� 
���� ��
���� ��������"�	 ��
%���� $
��$���(�
�"� �� $������� ��$�
������
������� ��
��� ����
�� 
� ����� !��	 $
��������
�
� ���� 
��� ��� !��� $�����
� 
� $
���
� A
n�� n���

� ���� ��
�� $
������ ������

�� 
��� !���� ����
�(
�� ��������� ���
��� �
������ � ��
��
��$�
������
������& ��
����

����������� � H������ 
n�� � � � � nd�� 
n��� � � � � n
�
d� � Z

d ���(
���� ���

Pd

i�� jni � n�ij � �� H������

�������� �����
������������ t�� � � � � tk �Z
d $���� 
� t� � tk� ���
 ti 
 ti�� 	��	���	 �������
 
�	

���� i � �� � � � � k� ��
$�	 
����� H��
����� H �� ����
��	�� ���$�
�
��� 
�
��
�������� �
������ H � Zd� ���

������ "��
����������
 �������
	 	 � Zd
 t� 	 t�� ���
 
 ������ ���
 �� ������� ���� 
� t� � t���
�� ��
���� 
� ������������ H� #��
 T 	��	���	 �����
�� H��
����� H� �� ��� �������" )�"�
"�� �����
������������� 	��	� �	�	 �����
�� T �� ��������� 
�
��
�������� H �����������

H������ �
�(����� M 
Zd �������
����
�� ���� ��)������� 
�
������ $���
�� p � C �x�� x�� � � � � xd�
������ ��� p
n�� n�� � � � � nd� � � ��" ���& 
n�� n�� � � � � nd� �M �


�������� � &���	 �������	� �	 �
����������
������� ����� T 
n�� � � � � nd�� ������� ����
����
�
	 ������� 	��	���	 
�
��
�������� 
���
��� �
������ ���������
������ ����������� ������
���� Zd� 
���� �

 ����

������ ���	
���



��� �� .�����
� ��-
����� '���
� ��������
������ �����

� ��� H����� ����
�" 
������" �������
�������������� ����
���
�� �����

��� /� �� ���	��
�� �� /� �
���� �� �� ����&� �!)�� ��$�
������
������� ������� �
��
�
�� �


"�� ��$�
������
�������� ��$�� (����
 �������
�� ���� ��� ��$� � 
����� �����

��� O� Ore� Sur les fonctions hyperg�eom�etriques de plusieurs variables� Comptes Rendus ��� 
����� �����

��� O� Ore� Sur la forme des fonctions hyperg�eom�etriques de plusieurs variables� J� Math� Pures Appl� �

����� ��������

��� M� Petkov�sek� H� S� Wilf� D� Zeilberger� A � B� A K Peters� Wellesley� Massachusetts� �����

��� M� Sato� T� Shintani and M� Muro� Theory of prehomogeneous vector spaces 
algebraic part�� Nagoya
Math� J� ��� 
����� �����

�


